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Resumen  

En este artículo se presenta la definición y las distinciones entre las curvas Smarandache y todos los demás tipos de curvas, la 
definición y las distinciones entre las superficies Smarandache y todos los demás tipos de superficies, y la definición y las  

distinciones entre las geometrías Smarandache y todos los demás tipos de geometrías. Los conceptos de Curvas, Superficies y 

Geometrías de Smarandache son marcos de referencia en geometría diferencial y matemáticas fundamentales, desarrollados por 

Florentin Smarandache. Su principal distinción con respecto a sus contrapartes clásicas reside en su estructura híbrida y la 
negación parcial de axiomas. 

Palabras Claves: Geometría de Smarandache, Curvas de Smarandache, Superficies de Smarandache, Geometría diferencial, 

Estructuras híbridas, Negación parcial de axiomas, Marcos geométricos no clásicos. 

Abstract 

This article presents the definition and distinctions between Smarandache curves and all other types of curves, the definition and 

distinctions between Smarandache surfaces and all other types of surfaces, and the definition and distinctions between 

Smarandache geometries and all other types of geometries. The concepts of Smarandache Curves, Surfaces, and Geometries are 

frameworks in differential geometry and fundamental mathematics, developed by Florentin Smarandache. Their main distinction 

from their classical counterparts lies in their hybrid structure and the partial negation of axioms. 
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Una curva de Smarandache (o curva S) es una curva regular en un espacio geométrico (como el 

espacio euclidiano o de Minkowski) cuyo vector de posición se define como una combinación 

lineal de los vectores de un marco en movimiento (como el marco de Frenet -Serret, el marco de 

Bishop o el marco de Darboux ) de otra curva base. 

 Ejemplo de definición: Una curva regular en el espacio-tiempo de Minkowski, cuyo 

vector de posición está compuesto por Los vectores del marco de Frenet en otra curva 

regular se denominan curva de Smarandache: 

https://fs.unm.edu/SG/NCSmarandacheCurvesOfMannheimCurve.pdf  

 Distinciones con otras curvas: 

 Curvas clásicas: Las curvas como las hélices o las curvas planas suelen definirse 

por relaciones constantes entre sus propiedades intrínsecas (por ejemplo, 

curvatura y torsión constantes para una hélice general). 

 Curvas de Smarandache: Son curvas derivadas cuyas propiedades geométricas 

están intrínsecamente ligadas y definidas por el sistema de referencia móvil de 

una curva base diferente . Esto les confiere una estructura más flexible y general, 

lo que permite análisis geométricos complejos y aplicaciones en campos como la 

robótica y la física. Se consideran curvas híbridas porque pueden satisfacer 

simultáneamente las propiedades de diferentes tipos de curvas. 

 Una curva de Smarandache es una curva derivada cuyo vector de posición se 

construye combinando algunos de los vectores del marco de  Frenet (la tangente , 

la normal  y la binormal  ) de otra curva espacial regular dada. 

Formalmente, sea     una curva espacial regular parametrizada por la longitud del arco  con 

marco de Frenet {              }. 

Entonces una curva de Smarandache     se define por 

                           
donde      son constantes (o a veces funciones simples de  ). 

Dependiendo de qué vectores de Frenet se utilicen, tenemos: 

Tipo Definición 

Curva de Smarandache de TN                

Curva de Smarandache de tuberculosis                

Curva de Smarandache de TNB                     

etc. Otras combinaciones posibles 
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Superficies Smarandache 

Una superficie Smarandache (o superficie S) es generalmente una superficie, a menudo una 

superficie reglada, cuya curva base y/o vectores de dirección de regla son en sí mismos curvas 

Smarandache. 

 Ejemplo de definición: Una superficie reglada es una superficie curva que se genera 

mediante el movimiento continuo de una línea recta en el espacio a lo largo de una curva 

espacial llamada directriz. Esta línea recta se denomina generadora o directriz de la 

superficie. 

 Una superficie reglada Smarandache utiliza una curva Smarandache como curva base (o 

vector de regla). Por ejemplo, una superficie reglada Smarandache de tipo 2 utiliza una 

curva Smarandache como curva base. 

 Distinciones con otras superficies: 

 Superficies clásicas: Las superficies como cilindros, conos o superficies mínimas 

se definen mediante propiedades estándar (por ejemplo, curvatura gaussiana cero 

para superficies desarrollables, curvatura media cero para superficies mínimas). 

https://creativecommons.org/licenses/by/4.0/
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 Superficies Smarandache: Su construcción se basa en la naturaleza híbrida de las 

curvas S, lo que significa que las superficies S suelen ser superficies con 

estructuras geométricas híbridas. Esto las convierte en una categoría más 

compleja y general , que incorpora las características geométricas únicas 

heredadas de las curvas S utilizadas en su definición. 

 

Geometrías de Smarandache 

Una geometría Smarandache (o geometría S) es una geometría en la que al menos un axioma es 

negado de manera Smarandachely [ https://fs.unm.edu/SG/ ]. 

 Definición: Un axioma se niega de forma inequívoca si se comporta de al menos dos 

maneras diferentes dentro del mismo espacio. Esto puede significar que el axioma es: 

1. Validado e inválido (parcialmente verdadero y parcialmente falso). 

2. Sólo inválido pero de al menos dos maneras distintas. 

 Distinciones con otras geometrías: 

 Geometrías clásicas (euclidiana, riemanniana, hiperbólica, elíptica): son espacios 

homogéneos donde un axioma dado (como el postulado de las paralelas) se 

cumple uniformemente en todo el espacio (por ejemplo, en la geometría 

euclidiana, hay exactamente una línea paralela que pasa por un punto externo). 

 Geometrías Smarandache: Son multiespacios híbridos o heterogéneos que 

combinan estructuras de diferentes geometrías clásicas en un único espacio. Por 

https://creativecommons.org/licenses/by/4.0/
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ejemplo, una única geometría S puede ser parcialmente euclidiana y parcialmente 

no euclidiana . Este concepto introduce el grado de negación de un axioma, 

análogo a los grados de verdad y falsedad en la lógica difusa o neutrosófica . 

 

La importancia general de estas nociones de Smarandache reside en la creación de estructuras 

híbridas que permiten la existencia simultánea de múltiples propiedades, a veces contradictorias, 

dentro de una única entidad definida, proporcionando un marco más general y flexible para la 

matemática teórica y aplicada. El ejemplo de la curva de Smarandache, cuyo tipo más elemental 

es un par de curvas involuta-evoluta, o una curva definida por una simple combinación lineal del 

sistema de referencia móvil de la curva base. Las superficies de Smarandache se construyen a 

menudo como superficies regladas donde la curva base o el vector gobernante es una curva de 

Smarandache. Las geometrías de Smarandache implican la negación parcial de un axioma dentro 

de un único espacio. 

3. La geometría euclidiana-hiperbólica de Smarandache 

 Axioma Smarandachely negado: el quinto postulado de Euclides (el postulado de las 

paralelas). 

 Espacio (S): Consideremos un solo plano geométrico. 

https://creativecommons.org/licenses/by/4.0/
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 Subespacio (Región Euclidiana): Este es el plano euclidiano estándar, donde para 

una línea dada (L1) y un punto externo (P1), hay exactamente una línea a través 

de P1 paralela a (L1). 

 Subespacio (Región Hiperbólica): Es una región (por ejemplo, un disco o porción 

del plano) donde para una línea dada (L2) y un punto externo (P2), hay infinitas 

líneas a través de P2 paralelas a L2. 

 Geometría de Smarandache : El espacio (S) es la unión de dos regiones distintas (R1 y 

R2). El postulado de las paralelas se niega de forma smarandache porque es verdadero 

(validado) en la parte R1 y falso (invalidado) en la parte R2, todo dentro del mismo 

espacio (S). 

 Distinción: Las geometrías clásicas son homogéneas (p. ej., la euclidiana o la hiperbólica, 

pero no ambas). La geometría de Smarandache es un multiespacio heterogéneo , donde 

dos (o más) tipos de geometría coexisten e influyen en las propiedades según la ubicación 

[ https://fs.unm.edu/SG/ ]. 

 

Conectar las geometrías de Smarandache con la lógica neutrosófica ayuda a explicar la filosofía 

fundamental detrás de estas estructuras híbridas. 

Geometrías de Smarandache y lógica neutrosófica 

La neutrosofía es una rama de la filosofía y la lógica, desarrollada por Florentin Smarandache, 

que estudia el origen, la naturaleza y el alcance de las neutralidades. Se caracteriza por la 

representación de cualquier idea, concepto o proposición como un triplete. 

neutrosófica (NL) es la herramienta matemática correspondiente donde una proposición está 

definida por tres componentes independientes en el intervalo unitario real: 

 (Verdad): El grado en que es verdad. 

 (Indeterminación): Grado en que es indeterminado o neutral. 

 (Falsedad): El grado en que es falso. 

La relación conceptual 

La idea fundamental de la Geometría Smarandache (Geometría S) es una aplicación directa de la 

Lógica Neutrosófica a la estructura de los axiomas: 

1. Geometría clásica: un axioma es verdadero (T = 1, I = 0, F = 0), como en la geometría 

euclidiana, donde el postulado de las paralelas es verdadero, o falso (T = 0, I = 0, F = 1), 

como en la geometría hiperbólica, donde es falso. 

2. Geometría Smarandache: Una geometría S existe cuando un único axioma es 

simultáneamente verdadero en una parte del espacio y falso en otra. Esta estructura 

híbrida es la manifestación geométrica de un estado indeterminado o neutro. 

https://creativecommons.org/licenses/by/4.0/
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Concepto Ejemplo 
geométrico 

(postulado 

de las 

paralelas) 

Equivalente 
lógico 

neutrosófico 

El axioma 

está 

validado 

(verdadero) 

Existe 

exactamente 

una línea 

paralela 

(región 

euclidiana). 

 

El axioma 

no es 

válido 

(falso) 

infinitas 

líneas 

paralelas 

(región 

hiperbólica). 

 

El axioma 

es negado 

con astucia 

Tanto el 

caso 

euclidiano 

como el 

hiperbólico 

existen 

dentro del 

mismo 

espacio. 

 y 

simultáneamente 

, lo que implica 

Indeterminación. 

 

En esencia, las Geometrías-S son los espacios geométricos que modelan los conceptos 

filosóficos de la Neutrosofía, lo que permite el estudio riguroso de sistemas híbridos y 

contradicciones matemáticas. Esto se explora con mayor profundidad en campos como: 

a) NeutroGeometría {que es una geometría que tiene al menos un axioma que es 

parcialmente falso (0 < F < 1) y ningún axioma que sea totalmente falso }; 

b) y la AntiGeometría {que es una geometría que tiene al menos un axioma que es 

totalmente falso ( F = 1 )} , por ejemplo las Geometrías No Euclidianas son casos 

particulares de la AntiGeometría , 

como un desarrollo más reciente [ https://fs.unm.edu/NG/ ];  

c) a diferencia de la geometría clásica {donde todos los axiomas son totalmente verdaderos, 

T = 1}. 
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